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ملاحظة : هذه الباقة خاصة بتلاميذ شعبة علوم تجريبية و يمكن لتلاميذ 

  شعبتي رياضيات و تقني رياضي الاستفادة منها بشكل كبيرا جدا ،،

 

 02الفصل الثاني : 

 IIالجزء الثـــــــــــــــاني 



بالأغواط 1852 الشعبية المقاومة ية 2023ثانو ـ 2022 الدراسية السنة
الرياضيات مادة في الثاني الفصل اختبار

ونصف ساعات 03 : المدة تجريبية علوم شعبة ثالثة سنة : المستوى
الآتيېن الموضوعين أحد يختار أن المترشح على

: الأول الموضوع

نقاط 04.5 : 01 التمرين
. Un+1 = ln

(
2

7
eUn + 5

)
: n ∈ N كل أجل ومن U0 = 3 ln 2 : بـ معرفة عددية متتالية (Un) ـ I

. Un > ln 7 : n طبيعي عدد كل أجل من أنه بالتراجع أثبت ¶

. eUn > eUn+1 : أن استنتج ثم ، eUn − eUn+1 =
5

7

(
eUn − 7

) : أن أثبت ·

. lim
n→+∞

Un واحسب ومتقاربة أنها بين ثم (Un) المتتالية تغير اتجاه استنتج ¸

. Vn = eUn − 7 : بـ المعرفة (Vn) العددية المتتالية نعتبر ـ II
. العام حدها عبارة واكتب هندسية (Vn) المتتالية أن أثبت ¶

. lim
n→+∞

Un أخرى مرة احسب ثم ، Un = ln
[
7 +

(
2

7

)n] : n طبيعي عدد كل أجل من أنه بين ·

. Sn = 7ln(eU0−7) + 7ln(eU1−7) + 7ln(eU2−7) + ...+ 7ln(eUn−7) : المجموع n بدلالة أحسب ¸

نقاط 04 : 02 التمرين
. f (x) =

x

ex − 2x
حيث [0; 1] المجال على تماما متزايدة و موجبة ، معرفة دالة f ـ I

. ومتجانس متعامد معلم إلى المنسوب المستوي في البياني تمثيلها (Cf ) ◀

. f (x)− xe−x = 2xe−xf (x) : x ∈ [0; 1] كل أجل من أنه تحقق ¶

. xe−x ≤ f (x) ≤ 1

e− 2
: x ∈ [0; 1] كل أجل من أنه أثبت ·

. 1∫
0

xe−xdx = 1− 2

e
: أن بين بالتجزئة المكاملة باستخدام ¸

. (d) : x = 1 المعادلة ذو والمستقيم الإحداثيات ومحوري (Cf ) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة A لتكن ¹

. 1− 2

e
≤ A ≤ 1

e− 2
: أن بين ⊡

نقاط 04.5 : 03 التمرين
نسحب ، اللمس عند بينها التمييز يمكن لا سوداء يات كر 5 و حمراء يات كر 5 به شفاف غير صندوق ـ I
واحد آن يتين كر منه نسحب ثم ، الصندوق إلى نعيدها حمراء كان إذا الصندوق من ية كر عشوائيا
على يتين كر نسحب ثم حمراء يتين كر بدلها ونضع الصندوق إلى نعيدها لا سوداء كانت كانت وإذا

. الصندوق من إرجاع ودون التوالي
: الآتيتين الحادثتين من كل احتمال أحسب ¶

عبدالباسط سرخاد 4أ. من 1 MathSerkhadصفحة



بالأغواط 1852 الشعبية المقاومة ية 2023ثانو ـ 2022 الدراسية السنة
. مختلفين لونين على الحصول : B ♦ . حمراء يات كر ثلاث سحب : A ♦

. اللون نفس من المسحوبة الثلاث يات الـكر أن علما سوداء الأولى ية الـكر سحب احتمال أحسب ·

الصندوق في المتبقية الحمراء يات الـكر عدد سحب عملية بكل يرفق الذي X العشوائي المتغير نعتبر ـ II
. السحب عملية انتهاء بعد

. المعياري والإنحراف التباين ، ياضياتي الر أمله واحسب X احتمال قانون عرف ¶

P

(
4 ≤

X∫
6

dt+
6∫
5

dt+ ...+
3∫
2

dt+
2∫
1

dt ≤ 5

)
و E (2022 + 2023X) : من كل أحسب ·

نقاط 07 : 04 التمرين
. g (x) = x+ (x− 2) lnx و h (x) = x− 1− lnx : بـ ]0; +∞[ المجال على معرفتين دالتين g و h ـ I

. h (x) ≥ 0 : x ∈ ]0; +∞[ كل أجل من أنه استنتج ثم ، h تغيرات جدول شكل ¶

. g (x) = 1 + h (x) + (x− 1) lnx : x ∈ ]0; +∞[ كل أجل من أنه بين ·

. g (x) > 0 : أن استنتج ثم ، (x− 1) lnx ≥ 0 : x ∈ ]0; +∞[ كل أجل من أنه بين ¸

. f (x) = 1 + x lnx− (lnx)2 : بـ ]0; +∞[ المجال على المعرفة f الدالة نعتبر ـ II
. (O;

−→
i ,

−→
j
) ومتجانس متعامد معلم إلى المنسوب المستوي في البياني تمثيلها (Cf ) ◀

. هندسيا النتيجة مفسرا lim
x→

>
0
f (x) أحسب ¶

. ( f (x) = 1 + x lnx

(
1− lnx

x

)
: أن حظ لا ) lim

x→+∞
f (x) أحسب ·

. f الدالة تغيرات جدول شكل ثم ، f ′
(x) =

g (x)

x
: x ∈ ]0; +∞[ كل أجل من أنه أثبت ¸

. x0 = 1 الفاصلة ذات النقطة عند (Cf ) لـ (T ) المماس معادلة أكتب ـ أ ¹

. f (x)− x = (lnx− 1)h (x) : x ∈ ]0; +∞[ كل أجل من أنه أثبت ـ بـ
. (T ) المماس إلى بالنسبة (Cf ) للمنحنى النسبي الوضع أدرس ـ جـ

. ]0; e] المجال على (T ) والمماس (Cf ) المنحنى أنشئ º

. x ∈ ]0; +∞[ المجال على x 7→ lnx للدالة أصلية x 7→ x lnx− x الدالة أن بين ـ أ »

. e∫
1

(lnx)2dx = e− 2 و e∫
1

x lnxdx =
e2 + 1

4
: أن بين بالتجزئة المكاملة باستخدام ـ بـ

. (d′
) : x = e و (d) : x = 1 والمستقيمين (T ) و (Cf ) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة أحسب ـ جـ

. Un+1 = f (Un) : n ∈ N كل أجل ومن U0 =
√
e : بـ معرفة متتالية (Un) ـ III

. 1 ≤ Un ≤ e : n طبيعي عدد كل أجل من أنه بالتراجع برهن ¶

. ( جـ ـ ¹ ـ II السؤال إستعمل ) متناقصة (Un) المتتالية أن بين ·

. lim
n→+∞

Un احسب ثم متقاربة (Un) المتتالية أن بين ¸

GGG الأول الموضوع انتهى GGG

عبدالباسط سرخاد 4أ. من 2 MathSerkhadصفحة



بالأغواط 1852 الشعبية المقاومة ية 2023ثانو ـ 2022 الدراسية السنة
: الثاني الموضوع

نقطة 5 : 1 التمرين
. Un+1 = 5− 4

Un

: n ∈ N كل أجل ومن U0 = 2 : بـ معرفة عددية متتالية (Un) ـ I
. 2 ≤ Un ≤ 4 : n طبيعي عدد كل أجل من أنه بالتراجع أثبت ¶

. lim
n→+∞

Un واحسب ومتقاربة أنها بين ثم (Un) المتتالية تغير اتجاه أدرس ·

. 4− Un+1 ≤
1

2
(4− Un) : n طبيعي عدد كل أجل من أنه أثبت ¸

. lim
n→+∞

Un أخرى مرة احسب ثم ، 0 ≤ 4−Un ≤
(
1

2

)n−1 : n طبيعي عدد كل أجل من أنه استنتج ¹

. lim
n→+∞

Sn احسب ثم Sn ≥ 4n− 2 +

(
1

2

)n−1 : أن بين ، Sn = U1 + U2 + U3 + ...+ Un : نضع º

. Vn =
4α− Un

α− Un

: بـ معرفة عددية متتالية (Vn) و حقيقي عدد α ـ II
. العام حدها عبارة اكتب ثم هندسية (Vn) تكون حتى α قيمة عين ¶

. lim
n→+∞

Un أخرى مرة احسب ثم ، (Un) للمتتالية العام الحد عبارة استنتج ·

. Rn =
V0

4n
+

V1

4n−1
+

V2

4n−2
+ ...+

Vn−1

4
+ Vn : المجموع n بدلالة احسب ¸

نقاط 04 : 2 التمرين
. f (x) = x ln (1 + x) : بـ ]−1; 0] المجال على معرفة دالة f ◀

. ( 2cm الطول وحدة ) (
O;

−→
i ,

−→
j
) ومتجانس متعامد معلم في البياني تمثيلها (Cf ) ◀

. (Cf ) المنحنى أنشئ ثم ، تغيراتها جدول وشكل f الدالة تغيرات أدرس ¶

. x2

1 + x
= ax+ b+

c

x+ 1
: حيث c و b ، a الحقيقية الأعداد عين ·

. I =
0∫
λ

x2

1 + x
dx : حيث I العدد λ بدلالة أحسب ، −1 < λ < 0 حيث حقيقيا عددا λ ليكن ¸

(Cf ) بالمنحنى المحدد المستوي للحيز A(λ) المساحة λ وبدلالة cm2 بالـ أحسب بالتجزئة المكاملة باستخدام ¹

. x = λ و x = 0 : معادلتاهما اللذين والمستقيمن الفواصل ومحور
. هندسيا النتيجة فسر ثم ، lim

λ→
>

−1
A (λ) = 3 : أن تحقق º

نقاط 04 : 03 التمرين
الرقم تحمل يات كر أربع منها اللمس عند بينها لانفرق متماثلة يات كر 10 به شفاف غير صندوق ـ ◀
عشوائيا نسحب ، 1 الرقم تحمل واحدة ية وكر 3 الرقم تحملان يتين وكر 2 الرقم تحمل يات كر وثلاث 0

وهكذا عليها المتحصل الأرقام بالترتيب ونكتب الصندوق من يات كر 4 إرجاع ودون التوالي على
المرة في عليه المتحصل الرقم هو الآلاف رقم حيث أرقام 4 من مكون عدد على بالترتيب نحصل

الثالثة المرة في عليه المتحصل هو العشرات ورقم الثانية المرة في عليه المتحصل هو المئات ورقم الأولى
عبدالباسط سرخاد 4أ. من 3 MathSerkhadصفحة



بالأغواط 1852 الشعبية المقاومة ية 2023ثانو ـ 2022 الدراسية السنة
. الرابعة المرة في عليه المتحصل هو الآحاد ورقم

: التالية الحوادث من كل احتمال أحسب ¶

. 2023 هو عليه المتحصل العدد : A ♦
. مثنى مثنى مختلفة أرقامه عليه المتحصل العدد : B ♦

. زوجي عليه المتحصل العدد : C ♦

. PB (C) : أحسب ·

نقاط 07 : 04 التمرين
. h (x) = ex − x− 1 و g (x) = (1− x) ex − 1 : بـ R على معرفتين دالتين h و g ـ I

. منهما كل تغيرات جدول شكل ثم h و g الدالتين تغيرات أدرس ¶

. h(x) ≥ 0 و g(x) ≤ 0 : x ∈ R كل أجل من أنه استنتج ·

. f (x) =
ex − 1

ex − x− 1
− x : بـ R∗ على المعرفة f الدالة نعتبر ـ II

. (O;
−→
i ,

−→
j
) ومتجانس متعامد معلم إلى المنسوب المستوي في البياني تمثيلها (Cf ) ◀

. lim
x→−∞

f (x) أحسب ـ أ ¶

. له معادلة تعيين يطلب −∞ بجوار (∆) مائل مقارب مستقيم يقبل (Cf ) أن أثبت ـ بـ
. (∆) والمستقيم (Cf ) للمنحنى النسبي الوضع أدرس ـ جـ

. f (x) = 1− x+
1

ex − 1

x
− 1

: x ∈ R∗ كل أجل من أنه تحقق ـ أ ·

. lim
x→

>
0
f (x) = +∞ و lim

x→
<

0
f (x) = −∞ : أن بين ـ بـ

. له معادلة تعيين يطلب +∞ بجوار (
∆

′) مائل مقارب مستقيم يقبل (Cf ) أن أثبت ـ جـ
. (∆′) والمستقيم (Cf ) للمنحنى النسبي الوضع أدرس ـ د

. f الدالة تغيرات جدول شكل ثم ، f ′
(x) =

g (x)

[h (x)]2
− 1 : x ∈ R∗ كل أجل من أنه أثبت ¸

. (∆) المستقيم يوازي (Cf ) لـ مماس أي يوجد لا أنه أثبت ¹

. −2 < β < −1 و 1 < α < 2 حيث β و α فاصلتاهما نقطتين في الفواصل محور يقطع (Cf ) أن أثبت º

. (∆′) و (∆) والمستقيمين (Cf ) المنحنى أنشئ »

. حل أي f (x) = lnm− x : المعادلة تقبل لا حتى m قيم عين ، m ∈ R∗
+ ليكن ¼

x = −1 ، y = −x معادلاتها التي والمستقيمات (Cf ) بالمنحنى المحدد المستوي الحـيز مساحة A(β) لتكن ½

. A (β) = ln
(

eβ

β − 1

)
: أن بين ، x = β و

GGG الثاني الموضوع انتهى GGG

عبدالباسط سرخاد 4أ. من 4 MathSerkhadصفحة



2023 - 2022 الدراسية السنة غرب الجزائر لولاية التربية مديرية
تجريبية علوم ثالثة : المستوى بئرخادم االله- عبد الصديق الشهيد ثانوية

ساعتان المدة: الرياضيات مادة في الثاني الفصل اختبار 2023− 03− 05 الأحد يوم:
الأول: التمرين

ير: التبر مع الاقتراحات، بين من فقط واحدة إجابة اختر حالة كل في
هي: [1; e] المجال على f للدالة المتوسطة القيمة . f (x ) = ln x بـ: ]0;+∞[ على معرفّة دالة f (1

.m = 1

2
د) m =

e − 1

2
جـ) m =

1

e − 1
ب) m = 1 أ)

هي: g ′ المشتقة دالتها عبارة ، g (x ) = 5x بـ R على المعرفة g الدالة (2
g ′(x ) = 5× x 5 د) g ′(x ) = x × 5x−1 جـ) g ′(x ) = ln5× x 5 ب) g ′(x ) = ln5× 5x أ)

.(O;
−→
i ,
−→
j والمتجانس( المتعامد المتعلم إلى المنسوب مستوي في h(x ) = ex بـ R على المعرفة h للدالة البياني التمثيل (C) (3

هو: [0; 1] المجال في الفواصل محور حامل حول (C) دوران من المولد الحجوم بوحدة المجسم حجم
V = π(e − 1) د) V = π

e − 1

2
جـ) V = π

e2 − 1

2
ب) V = e − 1 أ)

الثاني: التمرين
f (x ) = 2x +

1

ex − 1
بـ: R⋆ على المعرفة الدالة f

.(O;
−→
i ,
−→
j ) ومتجانس متعامد معلم إلى المنسوب المستوي في البياني تمثيلها (C f )

f (x ) = 2x +
e−x

1− e−x
:R من x كل أجل من أنه تحقق (1

يفها. تعر مجالي أطراف عند f نهايات أحسب (2
. f ′(x ) = 2e2x − 5ex + 2

(ex − 1)2
:R⋆ من x كل أجل من أنه بينّ أ- (3

تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه أدرس ب-
له. معادلة تعيين يطلب +∞ عند (∆) مائل مقارب مستقيم يقبل (C f ) أن أثبت 4)أ-
.−∞ عند (C f ) لـ مقارب y = 2x − 1 المعادلة ذو (∆′) المستقيم أنّ بينّ ب-

.(∆′) و (∆) من لكل بالنسبة (C f ) لـ النسبي الوضع أدرس جـ-
للنتيجة. هندسي تفسير اعط ثم ، f (x ) + f (−x ) :R⋆ من x كل أجل من أحسب (5

.(C f ) والمنحني (∆′) ، (∆) أنشئ (6
.1 من تماما أكبر حقيقي عدد λ (7

المعادلتين ذي المستقيمين من وكل (∆) و (C f ) بين المحصور المستوي الحـيزّ مساحة S(λ) أحسب أ-
.x = λ و x = 1

. lim
λ→+∞S(λ) أحسب ب-

02 من 01 الصفحة



الثالث: التمرين
.un+1 = 3un − 2n + 3 و u0 = 0 بـ: N على معرفة عددية متتالية (un) [I

.un ¾ n :n طبيعي عدد كل أجل من أنه بالتراجع برهن (1
. lim

n→+∞un استنتج (2
تماما. متزايدة (un) المتتالية أنّ بينّ (3

.vn = un − n + 1 كمايلي: N على معرفّة عددية متتالية (vn) [II
.n بدلالة un و vn أكتب ثم هندسية (vn) المتتالية أنّ برهن (1

.Sn = v2
0 + v2

1 + ...+ v2
n المجموع: n بدلالة أحسب (2

.Tn = (u0)2 + (u1 − 1)2 + (u2 − 2)2 + ...+ (un − n)2 المجموع: n بدلالة أحسب (3

للجميع بالتوفيق 02 من 02 الصفحة



 

 الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية
 2022/2023السنة الدراسية                                                        -بوقادير– عبد الرحمان كرزازي: ثانوية 

 المدة : ثلاث ساعات                                                                          علوم تجريبية الثالثة  :  المستوى 
 في مادة  الرياضيات الفصل الثاني  اختبار

 الموضوع الأول 
 نقاط( 04,5):  التمرين الأول 

المتتالية العددية     nu  كما يلي :  علىمعرفة
0u e و من أجل كل عدد طبيعيn    :1

1

n
n

n

eu
u

u
 


         

n    :1nuبرهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي أ.  .1 e  

ادرس  اتجاه تغير  .ب nu. ثم استنتج تقاربها ، 

لتكن  .2 nv بـ :    المتتالية العددية  المعرفة على
(1 )

1

n
n

n

e e u
v

u e




 
 

بين أن  (أ nv متتاليه هندسية أساسهاe  . يطلب حساب حدها الأول 

أكتب  (ب
nv بدلالةn ،  ثم استنتج عبارة

nu  بدلالةn    ثم احسب ،lim nu 

المجموع التالي :    nأحسب بدلالة  .3
0 1 2

1 1 1 1
...n

n

S
u u u u

     
 

n  :بين أنه من أجل كل عدد طبيعيأ.  .4 1

10 1 1n nu e e u e

      

0        استنتج أن : .ب 1 n

nu e e    

limاستنتج  .ت nu 

 نقاط( 04):  التمرين الثاني 

 عين الاقتراح الصحيح الوحيد من بين الاقتراحات الثلاثة في كل حالة من الحالات مع التبرير :

 

 وائي معرف بالجدول المقابل :شقانون الإحتمال للمتغير الع .1

حتى يكون  و قيمة العددين الحقيقيين   193 1444 2023E X    : هي 

 أ(
3

; 1
27

  

 

 ب(، 
1

; 4
3

  

 

 ج(،
1

; 0
3

   

العددية  ةالمتتالي .2 nu
 

ln  : بــ  على معرفة 
1

n

n

n
u e

n

 
   

 
 . 

:      nنصع من أجل كل عدد طبيعي 
1 2 3 ...n nS u u u u     

   أ(
( 1)

2 ln( 1)
n n

nS e n


    ،)ب       ln( ) ln( 1)n

nS ne n n     ،)ج   
1

ln( 1)
1

n

n

e e
S n

e

 
  


 

نعتبر العدد الحقيقي .3
 

2022

1

lne x
I dx

x
     قيمةI

 
 : هي 

2023I أ( 

 

 ب(، 
1

2023
I 

 

 ج(،
2022

2023
I  

        حلول المعادلة التفاضلية .4  2

1
..... xE y e

x

         على المجال 0; : هي 

1 أ( 2( ) ln xf x x e c x c     ،)ب 
1 2( ) lnxf x e x c x c     ،)ج 

1 2( ) lnxf x e x c x c    
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5 2  2 ix 
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15
  

1

15
 

2

15
  iP X x 



 

 نقاط( 04,5):  التمرين الثالث 

      g على  الدالة العددية المعرفة   0;         : بـ( ) 2 ln( 1)g x x x  

ليكن     تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى  المعلم المتعامد ; ;O i j  2حيثi cm  3وj cm 

من  xبحيث من أجل كل cو  a ،bعين الأعداد الحقيقية .1 0;  :
2

1 1

x c
ax b

x x
  

 
 

الأصلية للدالةFعين مجموعة الدوال  .2
2

:
1

x
f x

x 
على المجال   0; 

   :  نضع .3
1 2

0
1

e
x

I dx
x




     و 

1

0

( )

e

J g x dx



      

: بالتجزئة بيّن أن  المكاملة بإستعمال أ(  
2

1J e I    

Iأحسب قيمة  (ب

  
 . Jو استنتج قيمة 

0x أ( تحقق أنه من أجل كل  .4     :( ) 0g x  

مساحة الحيز المحدد بالمنحنى  ب( استنتج   0و محور الفواصل و المستقيمين المعرفين بالمعادلتينx  1وx e  

 

 نقاط( 70التمرين الرابع :)

(Iنعتبر الدالةg  كما يلي: المعرفة على
          4 2 1xg x x e      

 .، ثم شكل جدول تغيراتها gادرس اتجاه تغير الدالة  (1

)بين أن المعادلة  (2 ) 0g x   تقبل حل وحيد  0,2حيث 0,19    

)استنتج إشارة  (3 )g x  على  . 

 (II  f كما يلي :         الدالة العددية المعرفة على   2 1x xf x xe e  . 

 fC المنحنى البياني الممثل للدالةf في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس ; ,O i j   2حيثi cm 

أ( احسب (1 lim
x

f x


و  lim
x

f x
 

 

x:       من أجل كل عدد حقيقي أ( بين أنه  (2  ( )xf x e g x   

 ، ثم شكل جدول تغيراتها .  fب ( استنتج اتجاه  تغيرات الدالة

اكتب معادلة للمماس أ(   (3 T  للمنحنى fC 0عند النقطة ذات الفاصلة  . 

أ( بين أن المنحنى (4 fC   يقطع حامل محور الفواصل في نقطة وحيدة فاصلتها   0,34حيث 0,36  

   استنتج أن  : ب(
1

2
e


 

أرسم (5 T 
 

و المنحنى  fC . 

21تحقق أن الدالة أ(  (6
:

2

xH x x e
 

 
 

:2دالة أصلية للدالة  2 xh x xe  على  

)احسب بالسنتمتر المربع مساحة (ب )S  المستقيمات المعرفة بالمعادلات  محور الفواصل و   الحيز للمستوي المحدد بالمنحنى  و 

0x     وx   
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 نقاط( 04):   الأول التمرين 

 nu  0بــ :  المتتالية العددية المعرفة على 2u  و من أجل كل عدد طبيعيn  :     1
2

2

4

n
n

n

u
u

u
 


 

0nuيكون :   nبرهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي   أ.  .1  

إتجاه تغير المتتالية   أدرس ب.  nu .ثم استنتج أنها متقاربة  وأحسب نهايتها ، 

نعتبر  المتتالية . 2 nv  2كما يلي :        المعرفة على

4
n

n

v
u

 

أن المتتالية بين  أ.  nv . حسابية يطلب تحديد أساسها  وحدها الأول 

lim. واحسب من جديد nبدلالة  nu، ثم استنتج  nبدلالة  nvأكتب ب.  n
n

u


 

1:       المجموع  nأحسب بدلالة  . 3 1 2 2 3 32 3n n nS u v u v u v nu v    

 

 نقاط( 05):   ني التمرين الثا

 أجب بصح أو خطأ مع التعليل :

الحد العام للمتتالية العددية  (1 nw  : 0المعرفة بــ 0w   و من أجل كل عدد  طبيعيn   :1

1
4

3
n nw w    : هو

1
3 3

3

n

nw
 

  
 

  

;0 المعرفة على fالدالة العددية   (2   : بــ    2( ) ln( ) xf x x x e      0:  تمثيلها البياني يقبل مستقيم مقارب معادلتهy  

2بـ :    المعرفتان على Hو  Gالدالتان  (3 1)( ) ln( xG x x e      2و 1)( ) ln( xH x x e     أصليتان لنفس الدالة 

القيمة المتوسطة للدالة   (4

21 ln x
x

x


على المجال 

1;e e    2تساوي

2

1

e

e 
. 

0x من أجل كل عدد حقيقي  (5     :   
1

ln
x

x
x


 

 نقاط( 04):  التمرين الثالث 

)2بـ :         معرفة على  fالدالة العددية   ) 1 ( 1) xf x x x e    

ليكن   تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى  المعلم المتعامد  و المتجانس ; ,O i j  1حيثi cm . 

بــــ:   الدالة  المعرفة على Gنعتبر  .1 ( ) xG x x e   

  عين العددين الحقيقين  و حتى تكون  الدالةG دالة أصلية للدالةxx xe  على    

 نضع: .2
1

0

xA xe dx     و   
1

2

0

xB x e dx       

2Bأ( بإستعمال المكاملة  بالتجزئة بيّن أن :  e A   

Aأحسب قيمة   )ب

  
 Bاستنتج قيمة  ، ثم  

حيث    A. ب ( أحسب العدد الحقيقي  2أ( بالإستعانة بنتائج السؤال )  .3
1

2

0
( 1) xA x e dx  

 فسر النتيجة هندسيا . (ب

 نقاط( 07):  التمرين الرابع 

  (I  نعتبر الدالةg  0المعرفة على المجال;     : بــ
3( ) 2 4lng x x x . 

 .gـ أدرس تغيرات الدالة  1

)ـ بين أن المعادلة  2 ) 0g x   تقبل حلا وحيدا  0,78حيث 0,79  

)ـ استنتج إشارة 3        )g x 0المجال  على;  . 
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(II لتكنf  الدالة العددية للمتغير الحقيقيx  0المعرفة على المجال;   : 2    بــ

1 2ln
( ) 1 2

x
f x x

x


     

  C  منحناها البياني في معلم متعامد ومتجانس ; ;o i j  2، حيث وحدة الطولi cm. 

أ. بين أن   ـ 1
0

lim ( )
x

f x


    فسر النتيجة هندسيا ، 

limحسب ب . ا         ( )
x

f x


   

أ(  بين أن المستقيم ـ  2   2ذو المعادلة 1y x   هو مقارب مائل للمنحنى C
f

 .بجوار  

ب( أدرس الوضع النسبي للمنحنى     C  و المستقيم  . 

;0من المجال  xـ أ(  بين أنه من أجل كل عدد حقيقي  3    : 3    يكون

( )
( )

g x
f x

x


 . 

 استنتج اتجاه تغيرات الدالة  ثم شكل جدول تغيراتها .ب(     

ج( بين أن :      
3

2

1 3
( ) 1f







  ثم جـــد حصرا للعدد ،( )f . 

بين أن  C  يقبل مماسا  يوازي المستقيم   يطلب تعيين معادلة له 

ـ أنش ئ  4 ، T  و C  

)عدد حلول المعادلة mناقش حسب قيم الوسيط الحقيقي  -5 ) 2f x x m   

;0المعرفة على المجال  Hـ نعتبر الدالة  6     : بــ      
1 ln

( )
x

H x
x

 
 

2هي دالة أصلية للدالة  Hأ( بين أن الدالة    

ln( )
:

x
h

x
;0على المجال    . 

سب مساحة الحيز المحدد بالمنحنى حاب(    C  و المستقيم  1و المستقيمين المعرفين بالمعادلتينx e  1وx  . 
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  ثالثة علوم تجريبية  المستوى :                                      يلة        ـمــــــرية التربية لولايـــــــــة مديــ     

       2023 مــــأرس05 :ومــــي                المدة : ساعتان             -عين البيضاء احريش  –كتامة  : ثانوية     

في مادة الرياضيات لثـــــانيا الثلاثي ختبارا  
 التمرين الأول (05 نقط )  :

 ، مع التبرير:  عينّ الاقتراح الصحيح الوحيد من بين الاقتراحات الثلاث في كلّ حالة من الحالات التالية

  2)إذا كانت الأعداد 9 )e  ،2  ،20 بهذا الترتيب تشكل حدود متعاقبة لمتتالية هندسية فإن: 

ln2      ) أ   ب (   ln 5    4      ) ج   

 f 0الدالة المعرفة على;    :   بـ
2ln( 3)( )

ln
xf x

x



  

f، نهاية الدالة 
 

xلما   
 

  :هي  

  2      ) ج  3       ) ب          ) أ
  

  إذا كانتh  دالة تحقق لكل عدد حقيقيx    موجب تماما( ) 3 xh x e  وf   0دالة معرفة على;       بـ   
2( ) ( )xf x xe h x : ّفإن  

    

 حل المعادلة التفاضلية' 2 3 0xy xe     هي الدوالy  حيث  :      (معc   ( 

2)  ) أ 2) 3xy x e x c     2)  ) ب 2) 3xy x e x c     ج (  ( ) (2 2) 3xf x x e x c     
  ط) :نق 07التمرين الثاني (

I. لتكن( )nu 0بحدها الأول لمتتالية العددية  المعرفة اu    ومن أجل كل عدد طبيعيn :   
2

1

2
3

n
n

u
u 


 

  عين قيمة العدد الحقيقي بحيث تكون المتتالية( )nu ثابتة على  

II.  0نضع 2u  

 3uو 1u،2uأحسب  )1

n:    1nuبرهن بالتراجع أنّه من أجل كل عدد طبيعي  )2  

:   من n ل كلبينّ أنهّ من أج -أ )3
2

1 2

12
3 2

3

n
n n

n
n

u
u u

u
u



     
  

 
)، ثم استنتج اتجاه تغير المتتالية  )nu 

)هل المتتالية  -ب       )nu . متقاربة ؟ برّر إجابتك  

)لمتتالية نعتبر ا )4 )nv  ّفة على المعر   : 2      كما يلي 1n nv u  

)برهن أنّ  )1 )nv  0حدها الأول و تعيين أساسها ،  يطلب  هندسيةمتتاليةv 

limوأحسب  nبدلالة  nuثم استنتج عبارة  nvعبارة  nاكتب بدلالة  )2 nx
u


 

         :   من المجاميع التالية   كلا nاحسب بدلالة  )3

2 2 2
0 1

0 2 2

0 1

..............

1 1 1...............

3 ............... 3

n n

n
n

n
n n

S u u u

T
v v v

L v v v

    
    

    

 

  

  ) أ
    

lim ( ) 0
x

f x


  ب (  lim ( )
x

f x


   ج (  lim ( ) 3
x

f x


  
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  ط) :نق 80( التمرين الثــالث
I.  لتكن الدالة العدديةg  0المعرفة على المجال;    : كما يليg( ) 1 lnx x x     

)limgاحسب )1 )
x

x


و   
0

lim g( )
x

x


 

gادرس اتجاه تغير الدالة  )2
 

;0على المجال    . ثم شكل جدول تغيراتها 

;0من المجال xكل عدد حقيقي  بيّن أنه من اجلثم  g(1)احسب )3    فإنg( ) 0x 
 

 

II. نعتبر الدالة العدديةf  0المعرفة على المجال;   21  : كما يلي 1( ) ln (ln )
2 2

f x x x x        

)وليكن  )fC تمثيلها البياني في المستوي المنسوب الى المعلم المتعامد والمتجانس( ; ; )o i j
 

1iحيث    j cm 
 

  

احسب   -أ )1
0

lim ( )
x

f x


 هندسيا . ثم فسر النتيجة 

;0من المجال xكل بين أنه من اجل  -ب      فإن :

2
2(ln ) ln4x x

x x

 
  

   
  ثم استنتج أن

2(ln )lim 0
x

x
x

   

limاحسب   -ج ( )
x

f x



 

;0من المجال xبين أنه من اجل كل عدد حقيقي  -أ  )2    :  فإن  
( )'( ) g xf x
x

   

  ثم شكل جدول تغيراتها  fاستنتج اتجاه تغير الدالة  -ب 

yذو المعادلة  (T)المستقيم  نقبل أن  )3 x  للمنحنى  مماس ( )fC 0في نقطة فاصلتهاx 

;0من المجال xبين أنه من اجل كل  ، ثم 0x احسب   - أ    :  21  فإن( ) (ln 1)
2

f x x x      

)الوضع النسبي بين  استنتج -ب )fC والمماس (T)  

)بينّ أنّ المعادلة -أ )4 ) 0f x   تقبل حلا وحيدا :0.7حيث 0.8       ثم فسر النتيجة بيانيا ، 

) أنشئ  -ب    )T  والمنحنى( )fC 

lnHبينّ أن الدالة  -أ )5 x x x x  هي دالة أصلية للدالةlnh x x  0لمجالعلى;   

2 :   باستعمال التكامل بالتجزئة بينّ أن - ب        

1

(ln ) 2
e

x dx e    

)مساحة الحيز من المستوي المحدد بالمنحنى 2cmبـ احسب -ج        )fC  والمستقيم( )T والمستقيمين اللذين 

1x  همامعادلتا     
 

xو  e 
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 الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية                                 
  2222/2222السنة الدراسية :                           ثانوية المصالحة الوطنية                          

 سا  2المدة :                   الشعبة : علوم تجريبية                                    
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: التمرين الأول nU  0بحدها الأول  متتالية عددية معرفة على 0U    و من أجل كل عدد طبيعيn ، 
1

4
1

3
n

n

U
U

  


                             

1  برهن أنه من أجل كل عدد طبيعيn : 1 0nU   . 

2  ادرس اتجاه تغير المتتالية nU  ثم استنتج أن ، nU . متقاربة 

3  nV ب:  متتالية معرفة على
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بين أن  أ     nV ية حسابية ، عين أساسها و حدها الأول لمتتا . 

، استنتج مرة ثانية أن  nبدلالة nU، ثم استنتج nبدلالة nVعين  ب     nU . متقاربة 

4  نضع من أجل كل عدد طبيعيn :0 0 1 1 ...n n nS U V U V U V     و
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، هل المتتالية  nبدلالةnTو nSعين        nT . متقاربة ؟ برر إجابتك 

 على كريتين حمراوين 2Uن ، و يحتوي صندوق كريات حمراء و كريتين بيضاوي 3لى ع1Uيحتوي صندوق    : التمرين الثاني

ثم نسحب من  2Uو نضعها في  1U ) كل الكريات لا نفرق بينها باللمس ( . نقوم بسحب كرية واحدة عشوائيا من كريات بيضاء  3  و

 لتوالي دون إرجاع  .كريتين على ا 2Uالصندوق 

1 نرمز ( بانقل ثم أكمل شجرة الإحتمالاتRB  ) لظهور كريتين مختلفتين في اللون. 

2  : احسب احتمال الأحداث التالية 

A  2 : سحب كريتين حمراوين منU . 

B  :   2سحب كريتين مختلفتين في اللون منU   . 

3   1احسب احتمال سحب كرية بيضاء  منU  2علما أن الكريتين المسحوبتين  منU  حمراوين  . 

4  2ليكن المتغير العشوائي الذي يرفق بكل سحب عدد الكريات الحمراء المسحوبة منU . 

 



 

 

 : ثالثالتمرين ال

 I  لتكن الدالةg  المعرفة على المجال 0;  بتمثيلها البياني gC  في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد

و متجانس  ; ,O i j  . كما هو مبين في الشكل المقابل gC  2يقبل مماسا أفقيا عند النقطة ذات الفاصلة   . 

1 : بقراءة بيانية                                                  

عين أ 1g و ' 2g . 

حدد إشارة ب g x  .               

 :أنعلماbوaعين العددين الحقيقينج

           ln
b

g x a x
x

    . 

  

 

 

2  1: فيما يلينضعa   2وb   . 

المعرفة على Hتحقق أن الدالة  أ  0; ـب  :  lnH x x x x  أصلية للدالة h المعرفة على  0; بـ  :

  lnh x x  

على المجالgأصلية للدالة G  استنتج دالة /ب    0;  :التي تحقق 1 0G  . 

ـ حسب مساحة الحيز المستوي المحدد بأج      gC هما: اومحور الفواصل والمستقيمين الذين معادلت           

        1x  ، x e . 

 II  لتكن الدالةf  المعرفة على   0;2 2;  ـ: ب  
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وليكن  fC  معلم متعامد ومتجانس مستوي مزود بتمثيلها البياني في ; ,O i j . 

1 حسب:  أ 
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 2 أ:بين أن  
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ثم استنتج    lim

x
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بين أن المستقيم ب           1الذي معادلتهy x    ـل مائل   مقاربا   مستقيما fC  بجوار درس أ، ثم

وضعية  fC ـبالنسبة ل    . 

3 أ بين أنه من أجل كل عدد حقيقيx  من   0;2 2;   : 
 

 
' 1

2 ²

g x
f x

x
 


  . 

استنتج إشارة ب      'f x  ثم شكل جدول تغيرات الدالة ،f  . 

4 حسبأ 1f  ن المعادلة أ، ثم بين  0f x    وحيدا   تقبل حل  : 2.5حيث 2.6  . 

5  وجد مماسات للمنحني تهل fC  موازية للمستقيم  ؟ 

6  أنشئ fC  و   . 

7  لتكن الدالةK المعرفة على   0;2 2;   ـ ب  :   
2

K x f x    

كتبأ  'K x  بدلالة f x و 'f x  ثم شكل جدول تغيرات الدالة ،K . 
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(íØ ¸ø ·Ɩ03 ) :ÿĎȚٔĒ× Ĉ »Ǽäţƺ̧ā×

التبرير مع عينه ، صحيح فقط واحد جواب سؤال لكل -
الدوال: هي y′′ − sin(3x) = 0 التفاضلية: عادلة للم العام الحل ، c2 و c1 الحقيقيين العددين أجل من ¬

y =
1
3

sin(3x) + c1x + c2 جـ) y = −1
9

sin(3x) + c1x + c2 ب) y = −1
9

cos(3x) + c1x + c2 أ)
.I =

e∫
√

e

1
x ln x

dx حيث: I التكامل �عتبر ­

I =
3
8
جـ) I = − ln 2 ب) I = ln 2 أ)

(íØ ¸ø ·Ɩ07 ) : »ǹ
·ǞØ ¹Üā× Ĉ »Ǽäţƺ̧ā×

Un+1 =
1
2

Un + 2n− 1 :n طبيعي عدد كل أجل من و U0 = 1 الأول ها بحد المُعرفة (Un) العددية المُتتالية �عتبر -
.U3 و U2, U1 أُحسب: Ê

Vn = 4n − 10 بـ: N على المُعرفة (Vn) المُتتالية �عتبر -
أساسها. إستنتج ثم ، (Vn) المُتتالية طبيعة عين Ë

Wn = Un − Vn بـ: N على المُعرفة (Wn) المُتتالية لتكن -
.W0 الأول ها حد أُحسب ثم ، 1

2
أساسها هندسية (Wn) المُتتالية أن برهن Ì

Un = 11
(

1
2

)n
+ 4n − 10 :n طبيعي عدد كل أجل من أ�هّ إستنتج ثم ، n بدلالة Wn عن عبر Í

تستنتج؟. ماذا ، lim
n→+∞

Un أُحسب: Î

.Sn = U0 + U1 + · · ·+ Un المجموع: n طبيعي عدد كل أجل من �ضع -
Sn = 22

[
1 −

(
1
2

)n+1
]
+ 2(n − 5)(n + 1) : أن بين Ï

BAC 2023 Yes We Can الورقة1- إقلب
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(íØ ¸ø ·Ɩ10 ) : ¹ÚāØ ¹Üā× Ĉ »Ǽäţƺ̧ā×

(Γ) و x 7→ ln x الة: للد البيا�ي التمثيل (δ) ، (O;
−→
i ;

−→
j ) المُتجا�س و المُتعامد المعلم إلى المنسوب المُستوي -

.(Γ) و (δ) تقاطع �قطة فاصلة هي α ، y = −x2 + 2 بـ: فة المُعر الة للد البيا�ي التمثيل
'

&

$

%

.]0;+∞[ على (Γ) إلى بالنسبة (δ) وضعية د حد بيا�ية بقراءة ¬

.g(x) = x2 − 2 + ln x بـ: ]0 + ∞[ على المُعرفة الة الد g -

.g(x) إشارة x قيم حسب إستنتج ­

1.3 < α < 1.4 : أن تحقّق ®

بـ: ]0;+∞[ على المُعــــرفة f الة الــــد �عـــتبر -
المُستوي في البيا�ي تمثيلها (C f ) ، f (x) = x − 1 +

1 − ln x
x

.(O;
−→
i ;

−→
j ) المُتجا�س و المُتعامد المعلم إلى المنسوب

. lim
x→+∞

f (x) = +∞ : أن بين ثم ، بيا�يا النتيجة ر فس ثم ، lim
x

>→ 0
f (x) أُحسب: Ê

. f ′(x) =
g(x)
x2 : فإن ]0;+∞[ من x كل أجل من أ�هّ بين Ë

تغيراتها. جدول شكّل ثم ، ]0;+∞[ على f الة الد تغير إتجّاه إستنتج Ì

. f (α) لـ حصرا إستنتج ثم ، f (α) = 2α − 1 − 1
α

: أن بين Í

له. معادلة تعيين طلب ي ، (∆) مائلا مقاربا مستقيما يقبل (C f ) المُنحنى أن بين Î

.(∆) و (C f ) بين النسبي الوضع أُدرس Ï

له. معادلة تعيين طلب ي ، (∆) المُستقيم يوازي (C f ) للمنحني (T) مماس يوجد أ�هّ بين Ð

.(C f ) و (T), (∆) من: كلا أ�شئ Ñ

و x = α المُعادلتين ذي المُستقيمين و (∆) و (C f ) بـ د المُحد المُستوي الحيز مساحة A(α) المساحة أُحسب Ò

A(α) =
1
2
(α2 − 1)2 : أن بين ثم ، x = e

إ�ــتهى
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ا﭂ياضيات2 فيمادة الفصل 120اختبار
دقيقة

مستغانم ثانويةمحمدخميستي‐

ڳيبية علوم ثالثة المستوى:

2023− 2022 : الدراسية السنة

الأول التمرئو

un+1 =
n +1

en
un : n معدوم غير طبيعي عدد كل أجل من و u1 = e−1 : بـ المعرفة (un) المتتالية لتكن I

.un > 0 : n معدوم غير طبيعي عدد كل أجل من أنه بالتراجع برهن ¶

متقاربة. أنها استنتج ثم تماما متناقصة (un) المتتالية أن بين ·

.vn =
1

en
un : يلي كما N∗ على المعرفة (vn) المتتالية لتكن II

الأول. حدها احسب ثم 1

e
أساسها هندسية متتالية (vn) أن بين ¶

. lim
n→+∞ un احسب و n بدلالة un استنتج ثم n بدلالة vn اكتب ·

. lim
n→+∞ Sn احسب ثم Sn = u1 +

1

2
u2 +

1

3
u3 + · · · · · ·+ 1

n
un : المجموع n بدلالة احسب ¹

wn = ln
(

n
n +1

)
: يلي كما N∗ على المعرفة (wn) المتتالية نعتير III

. lim
n→+∞ wn احسب ثم (wn) المتتالية تغير اتجاه ادرس ¶

ذلك. برر ؟ متجاورتان (wn) و (un) المتتاليتان هل ·

الثاني التمرئو

−3 −2 −1 1

−1

1

2

0

(Γ)
(C) .

(
O,

#»

i ,
#»

j
)
والمتجانس المتعامد المعلم إلى منسوب المستوي نعتبر I

.x 7→ (x +1)2 : للدالة البياني التمثيل هو (C) ◀

.x 7→ ln(x +1)2 : للدالة البياني التمثيل هو (Γ) ◀

.R−{−1} على (Γ) الى بالنسبة (C) وضعية حدد بيانية بقراءة ¶

g (x) = (x +1)2 − ln(x +1)2 : يلي كما R−{−1} على المعرفة g الدالة لتكن ·

.g(x) > 0 : R−{−1} من x كل أجل من أنه استنتج ◀

f(x) =
2

x +1
+

ln(x +1)2

x +1
+ x +2 : يلي كما R−{−1} المجال على المعرفة f الدالة نعتبر II(

O,
#»

i ,
#»

j
)
والمتجانس المتعامد المعلم إلى المنسوب المستوي في البياني تمثيلها (

C f
)

. lim
x→+∞ f(x) و lim

x→−∞ f(x) احسب ¶

بيانيا. النتيجة فسر ثم . lim
x

>→−1

f(x) و lim
x

<→−1

f(x) ·

. f ′ (x) =
g(x)

(x +1)2
: R−{−1} من x حقيقي عدد كل أجل من أنه بين ¸

تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه ادرس ¹

بالنسبة (
C f

) وضعية ادرس ثم (
C f

) لـ مائل مقارب مستقيم y = x +2 المعادلة ذا (∆) المستقيم أن بين º

.(∆) الى
.(C f

) للمنحنى تناظر مركز A(−1, 1) النقطة أن بين »

.−1.5 < β < −1.4 و −0.7 < α < −0.6 حيث β و α حلين تقبل f(x) = 0 المعادلة أن بين ¼



معادلتيهما. كتابة يطلب (∆) المستقيم يوازيين (T2) و (T1) مماسين يقبل (
C f

) أن بين ½

.(C f ) و (∆) ، (T2) ، (T1) ارسم ¾

. f(x) = x + m المعادلة حلول اشارة و عدد m الحقيقي الوسيط قيم حسب بيانيا ناقش ¿

F(x) =
1

2
x2 +2x +

1

4

[
ln(x +1)2

]2
+2ln|x +1| : يلي كما R−{−1} على المعرفة F الدالة لتكن III

. f للدالة أصلية دالة هي F أن اثبت ¶

x = 0 : المستقيمين و الفواصل محور حامل و (C f ) بالمنحنى المحدد المستوي الحيز مساحة احسب ·

.x = 2 و
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  الفʶل الʰاني في الȂʙاضॻات إخॺʯار
 

نقȊ) 5( الʥȂʙʸʯ الأول:  
 ʧʽع ʙʽحʨح الॽʴʸاح الʛʱالإق ʧʽب ʧلاثة مʲاحات الʛʱالات االإقʴال ʧفي ؗل حالة مʛȄʛʰʱة مع الॽالʱل:  

1 / ʛʰʱة نعॽفاضلʱالʺعادلة ال E       : 1........
1

x

x

e
y E

e
  


       

للʺعادلة  gالʴلॼɺارة  Eعلى Șقʴǽ ȑʚوال  0 ln 2g    هي:  

 أ/        ln 1xg x e       /ب   2ln x xg x e e        /جـ  1
ln

2

xe
g x

 
  

 
  

2 /     nU ةॽالʱʱة مǽدʙفة على  عʛمع    بـ           :
1 1n

n

n

U dx
x



        

  عيॽʰʡ دʙأجل ؗل ع ʧمn، ومʙمع ʛʽغ   

)ln أ/     1) ln( )nn U n                  /1     ب
nU

n
                  /1  جـ 1

1 nU
n n

 


    

   ةǽةنهاॽالʱʱʺال nU  هي :  
   جـ/                           ب/                                    0أ/    
  بॽʹاء . 6سʨداء و  4ا Ǽاللʺʝ مʻها ت لا نفʛق بʻʽهȄاʛؗ  10/ صʙʻوق ȑʨʱʴǽ على 3

ʖʴʶوق  نʙʻʸال ʧم ʛؗȄʱʧʽ .ʙفي آن واح  
 إ ʛؗ ʖʴال سʺʱحȄ:ʨن هʨالل ʝنف ʧم ʧʽʱ 

8أ/           

15
2ب/                               

9
7جـ/                               

15
 

 إ ʛؗ ʖʴال سʺʱحȄ ة على الأقلʙداء واحʨة س :ʨه 

8أ/             

15
2ب/                           

3
2جـ/                                   

9
    

  نقȊ) 6(الʥȂʙʸʯ الʰاني:
I  .fالةالʙ ةǽدʙفة على ال العʛعʺ 0;   :   بــ   21

8
3

f x x  .   

مʜʱايʙة تʺاما على fن Ș أتʴق     0;. 
II  nuةǽدʙة العॽالʱʱʺفة على ال الʛعʺ 0    : ؗʺايليu a    و 1n nu f u     

  عʙد حॽʁقي مʨجʖ تʺاما.aمع        
 الʺʱʱالॽة حʱى تʨؔن  a  .عʧʽ العʙد 1 nu .  ةʱثاب 

1/2ص  



 

 

3a  نʹع.    في ؗل مايلي 2   
n :   1مʧ أجل ؗل عʙد ॽʰʡعي   أنه بʛهǼ ʧالʛʱاجع   -بـ   3nu       .  
بʧʽ أن  -جـ  nu ة تʺاماʸاقʻʱة . . مȃقارʱج أنها مʱʻʱإس ʦث  
3. nvفة علىʛة معǽدʙة عॽالʱʱم  2      : بـ 1n nv u   
بʧʽ أن -أ   nv . ها الأولʙأساسها وح ʧʽʽتع ʖلʢǽ ةॽسʙʻة هॽالʱʱم 
نهاǽة    إسʱʻʱج  ثn . ʦبʙلالة nu ثnv  ʦؗل مʧ أكʖʱ  -بـ   nu  .  
n  :    0 لالةʙبnS   حʖʶاُ  -أ.4 1 2 .......n nS v v v v              

nS إسʱʻʱج  -بـ     بʙلالة n :    2 2 2 2
0 1 2

2 4 2
........

3 3 3n n

n
S u u u u                 

     
  

:ʖالʰال ʥȂʙʸʯ9 (ال(Ȋنق  

f الةʙة الǽدʙفة على العʛالʺع 1, بــ  :      
 2

ln 1

ln

x
f x

x


     .  

و fC  اني فيॽʰلها الʽʲʺب إلى التʨʶʻʺال ȑʨʱʶʺالʦو ال ʺعل ʙعامʱʺال ʝانʳʱʺ  ; ,O i j
 

   .  

حʖʶاُ أ)  .1 
1

lim
x

f x


و  lim
x

f x


  ، ʦا ثʛʽʶتف Ȍا إعॽانॽبʧʽʱʳॽʱʻلل ʧʽʱقǼاʶال . 

 مx ʧمʧ أجل ؗل عʙد حॽʁقي هبʧʽ أن-أ .2 1,  ،     
 3

2 ln

ln

x
f x

x x

         

  .  ثʦ شȞل جʙول تغʛʽاتها ،fإسʱʻʱج إتʳاه تغʛʽ الʙالة-بـ 
x    ، الʺعادلة ذات الʺʳهʨل الॽʁʴقي حل  أ) .3  0f x      . 

ثʦ إسʱʻʱج وضॽɻة     fC. اصلʨر الفʨʴة إلى حامل مॼʶʻالǼ 
الʺʦॽʁʱʶمعادلة كʖʱ اُ   بـ) T ىا مʺاسʻʴʻʺل fC  ةفيʢقʻال A   ذات الفاصلةe   .  
نʷئ أ  .4 T  و fC  .  

مx  ʧمʧ أجل ؗل عʙد حॽʁقي هتʴقȘ أن -.أ5 1,   : 
 2

1 1

ln ln
f x

x x
  

      بʧʽ أن : ،لة Ǽالʜʳʱئةمسʱعʺال الʺȞااǼ -بـ  
 

2 22

2

1 1

ln 2 ln

e e

e e

e
dx e dx

x x
    

ʜʽʴ الʺȑʨʱʶ الʺʙʴد Ǽالʺʻʴʻى الحʖʶ مʶاحة اُ  -جـ  fC اصل ووʨر الفʨʴحامل م ʺॽʁʱʶʺن اال   
ʱ xاهʺامعادلللʚيʧ ا   e    2 وx e    .  
6.   h الةالʙ ةǽدʙفة علىال العʛعʺ 1, :   بــ          h x f x    

و                hC Șابʶال ʦاني في الʺعلॽʰلها الʽʲʺت. 
 ثʦ فʛʶ الʳॽʱʻة بॽانॽا . . eفي  hدرس قابلॽة إشʱقاق الʙالة  اُ )أ 
أنʷئ ) بـ hC.  

  ǺالʦʯفȖʻ والʗʴاد                                        
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ساعات 3 المدة: تجريبية علوم ثالثة المستوى:
نقاط) 6) : الأول التمرين

. f(x) =
x + 4

6 − x
: بـ [1 , 4

] على المعرفة f الدالة نعتبر
. [1 , 4

] المجال على f الدالة تغير اتجاه أدرس (ا) .1
. f(x) ∈

[
1 , 4

] : فإن x ∈
[
1 , 4

] كل أجل من أنه بينّ (ب)
Un+1 = f(Un) : n طبيعي عدد كل أجل ومن U0 = 3 بـ المعرفّة العددية المتتالية (Un) .2

. 1 ≤ Un ≤ 4 : يكون n طبیعي عــدد كل أجل من أنــه بالتراجع برهن (ا)
. نهايتها احسب ثم ، متقاربة أنها استنتج ،(Un) المتتالیـــة تغیـــر اتجــاه ادرس (ب)

Vn =
Un − 1

4 − Un

: نضع n طبیعي عــدد كــل أجل من .3
. الأول وحــدها أساسها عیــن ، هندسیة (Vn) المتتالیــة أن أثبـــت (ا)

. جديد من lim
n→+∞

Un احسب ثم ، Un و Vn عبارة من كلا n بدلالة اكتب (ب)
. Sn =

1

4 − U0

+
1

4 − U1

+ ....... +
1

4 − Un

: حيث Sn المجموع n بدلالة احسب (ج)
نقاط) 4) : الثاني التمرين

g(x) = x + 3 + 4e2x−1 : بـ R على المعرفة g الدالة نعتبر
∥ i⃗ ∥= 1cm ;O)حيث

#»

i ,
#»

j
) المتجانس المتعامد المعلم إلى المنسوب المستوي في البياني تمثيلها (Cg)

f(x) − x − 3 الفرق اشارة ادرس .1
y = x + 3 : المعادلات ذات والمستقيمات (Cg) بالمنحنى المحدد المستوي الحـيز مساحة I(α) أحسب .2

. تماما موجب حقيقي عدد α حيث x = α و x = 0 و
un = I(n)+2e−1 : بـ n معدوم غير طبيعي عدد كل أجل من المعرفة (un) العددية المتتالية نعتبر .3

α = n أجل من I(n) = I(α) : حيث
. الأول وحدها أساسها تعيين يطلب هندسية متتالية (un) أن بينّ (ا)

: حيث Yn المجموع n بدلالة احسب (ب)

Yn =

1∫
0

4e2x−1dx +

2∫
0

4e2x−1dx + ........ +

n∫
0

4e2x−1dx

المادة 2أساتذة من 1 بــــالــتـــــوفــــيـــقصفحة



نقاط) 10) : الثالث التمرين
g(x) = x2 + 2 − ln(x2) : كمايلي R∗ المجال على المعرفة g الدالة نعتبر (I

. يفها تعر مجموعة أطراف عند g الدالة نهايات أحسب .1

. تغيراتها جدول شكل ثم ، g الدالة تغير اتجاه أدرس .2
. x قيم حسب g(x) اشارة استنتج .3

f(x) = x + 1 +
ln(x2)

x
: كمايلي R∗ المجال على المعرفة f العددية الدالة لتكن (II

∥ i⃗ ∥= 1cm ;O)حيث
#»

i ,
#»

j
) المتجانس المتعامد المعلم إلى المنسوب المستوي في البياني تمثيلها (Cf)

. بيانيا النتيجة فسر ثم ، يفها تعر مجموعة أطراف عند f الدالة نهايات أحسب .1
. له معادلة تعيين يطلب (△) مائل مقارب مستقيم يقبل (Cf) المنحنى أن بين (ا) .2

. (△) والمستقيم (Cf) المنحنى بين النسبي الوضع أدرس (ب)
. f ′

(x) =
g(x)

x2
: معدوم غير x حقيقي عدد كل أجل من أنه تحقق .3
. تغيراتها جدول شكل ثم ، f الدالة تغير اتجاه أدرس .4

. تعيينهما يطلب نقطتين في (△) للمستقيم يين مواز (T2) و (T1) مماسين يقبل (Cf) المنحنى أن بين (ا) .5
. (T2) و (T1) المماسين من لكل معادلة اكتب (ب)

. بيانيا النتيجة فسر ثم ، f(−x) + f(x) = 2 : معدوم غير x حقيقي عدد كل أجل من أنه بينّ .6
. 0.6 < α < 0.62 : حيث α والآخر −1 أحدهما حلين تقبل f(x) = 0 المعادلة أن بين .7

. (Cf) المنحنى و (T2) و (T1) ، (∆) : من كلا أرسم .8
. ln(x2)

x
= m − 1 : المعادلة حلول عدد m قيم حسب بيانيا ناقش ، حقيقي وسيط m .9

المعادلتين ذوا والمستقيمين (∆) والمستقيم (Cf) بالمنحنى المحدّد المستوي الحـيز أحسبA(α)مساحة (ا) .10
. ( 7 السؤال في المعرف الحقيقي العدد α ) . x = 1 و x = α :

A(α) =
(α2 + α)2

4
: أنّ بينّ (ب)

المادة 2أساتذة من 2 بــــالــتـــــوفــــيـــقصفحة
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ساعة 0 3: المدة الرʈاضيات مادّة ʏࡩ الأول الأسبوع موضوع

(4نقاط) : الأول التمرʈن

نقاط) 5 ) الثاɲي: التمرʈن
u0 = 5

un+1 =
13un − 36
4un − 11

بـ معرفة (un)n∈N عددية متتالية ɲعت؄ف

2 من 1 صفحة

 u0 = 11

un+1 =
√
un − 2 + 2

بـ معرفة (un)n∈N عددية متتالية ɲعت؄ف

بـ: المعرفة f للدالة (o;−→i ;−→j ومتجاɲس( متعامد معلم ʄإڲ المɴسوب المستوي ʏࢭ البياɲي التمثيل ɸو (C)

f(x) =
√
x− 2 + 2

. u3 ، u2 ، u1 ، u0 اݍݰدود الفواصل محور ʄعڴ مثل أ/ (1
. (un)n∈N المتتالية Ȗغ؈ف إتجاه خمن ب/

: n ʏطبيڥ عدد ɠل أجل من أنھ باال؅فاجع برɸن (2
3 ≤ un ≤ 11

فإن n ʏطبيڥ عدد ɠل أجل من أنھ تحقق أ/ (3
un+1 − un =

√
un − 2

(
1 −

√
un − 2

)
(un)n∈N المتتالية Ȗغ؈ف إتجاه تخمينكحول أثȎت ب/

. ٰڈايْڈا ،وع؈ن متقارȋة (un)n∈N أن ب؈ن ج/

أن ب؈ن n ʏطبيڥ عدد ɠل أجل من أ/ (4. 0 ⩽ un+1 − 3 ⩽ 1
2 (un − 3)

0 ⩽ un− 3 ⩽ 8
(

1
2

)n

أن استɴتج ب/
lim

n→+∞un استɴتج ج/

un > 3 تɢون n ʏطبيڥ عدد ɠل أجل من أنھ باال؅فاجع برɸن (1

un+1 − un =
−4(un − 3)2

4un − 11 n ʏطبيڥ عدد ɠل أجل من أنھ تحقق أ/ (2
(un)n∈N المتتالية Ȗغ؈ف إتجاه استɴتج ب/

الأحد يناقشيوم
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. ٰڈايْڈا ،وع؈ن متقارȋة (un)n∈N أن ب؈ن ج/

. vn =
1

un − 3 بـ: (vn)n∈N متتالية ɲعرف n ʏطبيڥ عدد ɠل أجل من (3

. الأول حدɸا Ȗعي؈ن يطلب 4 أساسɺا حسابية متتالية (vn)n∈N أن ب؈ن (4

. n بدلالة (un)n∈N عبارة اكتب أ/ (5
. 2-ج- السؤال نȘيجة توافق النȘيجة ɸذه أن تأكد lim

n→+∞un احسب ب/

: حيث Sn اݝݨموع n بدلالة احسب (6

Sn =

(
lim

n→+∞un

)v0

+

(
lim

n→+∞un

)v1

+ ... +
(

lim
n→+∞un

)vn−1

+

(
lim

n→+∞un

)vn

نقاط) 10) الثالث: التمرʈن
. f(x) = x− (x2 + 1)e−x+1 : Rبـ ʄعڴ المعرفة f الدالة لتكن

. (o;−→i ;−→j ومتجاɲس( متعامد معلم ʄإڲ المɴسوب المستوي ʏࢭ البياɲي تمثيلɺا (Cf)

. lim
x→+∞ f(x) = +∞ أن ب؈ن ثم lim

x→−∞ f(x)احسب (1

f′(x) = 1 + (x− 1)2
e−x+1 : منRفإن x حقيقي عدد ɠل أجل من أنھ ب؈ن (2

. Ȗغ؈فاٮڈا جدول شɢل ثم f الدالة Ȗغ؈ف إتجاه استɴتج (3

+∞ عند (Cf) للمنحۚܢ مائل مقارب y = x المعادلة ذو (∆) المستقيم أن ب؈ن أ/ (4
. بئڈما الɴسۗܣ ادرسالوضع ب/

1, 8 < α < 1, 9 أن تحقق αثم وحيدة نقطة ʏࢭ الفواصل محور يقطع (Cf) المنحۚܢ أن ب؈ن (5

1 الفاصلة ذات النقطة عند (Cf) المماسللمنحۚܣ (T) للمستقيم معادلة أكتب أ) (6
. f(0, 911) لـ تقرȎʈية قيمة استɴتج ب)

f′′(x) = −(x− 1) (x− 3)e−x+1 : منRفإن x حقيقي عدد ɠل أجل من أنھ ب؈ن أ/ (7
. Ȗعيئڈما إɲعطافيطلب نقطۘܣ يقبل (Cf) أن استɴتج ب/

. (Cf) أɲآۜܡ ثم f(3) ، f(0)احسب (8

2 من 2 صفحة

g(x) = f′(ln x) : بـ ]0;+∞[ ʄعڴ معرفة دالة gلتكن (9
. وادرسإشارٮڈا g′(x)احسب أ/
. g الدالة Ȗغ؈ف إتجاه استɴتج ( ب
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ساعة 04: المدة الرʈاضيات مادّة ʏࡩ االثاɲي الأسبوع موضوع

نقاط) 5) الأول: التمرʈن
α ∈ ]0, حيث]1 un+1 =

(1 + α)un − α

un

و u0 = 2 بـ معرفة (un)n∈N عددية متتالية ɲعت؄ف ◦
un ≥ 1 : n ʏطبيڥ عدد ɠل أجل من أنھ باال؅فاجع برɸن (1

. ٰڈايْڈا ،وع؈ن متقارȋة أٮڈا واستɴتج متناقصة (un)n∈N المتتالية أن ب؈ن (2
. vn =

un − 1
un − α

بـ: (vn)n∈N متتالية ɲعرف n ʏطبيڥ عدد ɠل أجل ⊚من

. الأول وحدɸا أساسɺا Ȗعي؈ن يطلب ɸندسية متتالية (vn)n∈N أن ب؈ن (3

.α و n بدلالة (un)n∈N عبارة استɴتج αثم و n بدلالة (vn)n∈N عبارة اكتب أ/ (4
. السابقة نȘيجتك من وتحقق lim

n→+∞unاحسب ج/

S
′
n = v0 + v1 + v2 + .... + vn : حيث S

′
n اݝݨموع n بدلالة احسب أ/ (5

Sn =
1

u0 − α
+

1
u1 − α

+
1

u2 − α
+ .... + 1

un − α
: حيث Sn αاݝݨموع و n بدلالة استɴتج ب/

نقاط) 4 ) الثاɲي: التمرʈن
un+1 = 3 −

4
un + 2 : n ʏطبيڥ عدد ɠل أجل من و u0 = 0 الأول بـحدɸا معرفة (un)n∈Nمتتالية ɲعت؄ف ◦
. ولʋستɸندسية لʋستحسابية (un)n∈N المتتالية أن استɴتج ثم u3 ، u2 ، u1 احسب (1

−1 < un < 2 تɢون n ʏطبيڥ عدد ɠل أجل من أنھ باال؅فاجع برɸن (2

. متقارȋة أٰڈا استɴتج ثم ، (un)n∈N المتتالية Ȗغ؈ف إتجاه ع؈ن (3
. 2nvn =

un + 1
un − 2 بـ: (vn)n∈N متتالية ɲعرف n ʏطبيڥ عدد ɠل أجل ⊚من

. أساسɺا Ȗعي؈ن يطلب ɸندسية متتالية (vn)n∈N أن استɴتج ثم v2 و v1 ، v0 احسب (4

. n بدلالة (vn)n∈N عبارة اكتب أ/ (5
. lim
n→+∞unاحسب ثم un = 2 −

3
22n−1 + 1 n ʏطبيڥ عدد ɠل أجل من من أنھ ب؈ن ب/

Sn =
3

2 − u0
+

3
2 − u1

+
3

2 − u2
+ ... + 3

2 − un

: حيث Sn اݝݨموع n بدلالة احسب (6

محمد رȌعية بن الأستاذ
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نقاط) 4) الثالث: التمرʈن

f(x) =
e2x − ex + 1

ex − 1 بـ: ]0;+∞[ ʄعڴ معرفة f العددية )الدالة
o;−→i ;−→j

)
ومتجاɲس متعامد معلم ʄإڲ مɴسوب مستو ʏࢭ البياɲي تمثيلɺا ɸو (Cf)

. f(x) = ex + a+
bex

ex − 1 حيث b و a اݍݰقيق؈ن العددين جد x ∈ ]0;+∞[ ɠل أجل من (1

F(ln 2) = 2 تحقق والۘܣ fلـ F الأصلية الدالة ع؈ن (2

والمستقيم؈ن x 7→ ex − 1 الدالة ومنحۚܢ (Cf) بالمنحۚܢ اݝݰدد Sاݍݰ؈ق احسبمساحة (3
. x = 2 و x = 1 معادلْڈما اللذين

نقاط) 7) الراȊع: التمرʈن
.f(x) = 1 −

4ex

e2x + 1 Rبـ: ʄعڴ معرفة f العددية الدالة (I)(
o;−→i ;−→j

)
ومتجاɲس متعامد معلم ʄإڲ مɴسوب مستو ʏࢭ البياɲي تمثيلɺا ɸو (Cf)

. زوجية دالة f الدالة أن ب؈ن (1

. بيانيا النȘيجت؈ن ،فسر lim
x→+∞ f(x) استɴتج ثم lim

x→−∞ f(x)احسب (2

f′(x) =
4ex (e2x − 1)
(e2x + 1)2 : x حقيقي عدد ɠل أجل من أنھ أ-ب؈ن (3

Ȗغ؈فاٮڈا. جدول شɢل ثم f الدالة Ȗغ؈ف إتجاه استɴتج ب-

. x2 − 4x+ 1 = 0 : Rالمعادلة ʏࢭ حل أ- (4
. الإحداثيات محوري ʏحامڴ مع (Cf) المنحۚܢ تقاطع نقاط ب-استɴتج

. (Cf) المنحۚܢ ارسم (5

. وحيدا حلا f(x) = f(m) المعادلة تقبل mحۘܢ اݍݰقيقي الوسيط قيم بيانيا ع؈ن (6
.h(x) = ln [f(x)] بـ: معرفة h دالة ɲعت؄ف (II)

.f(x) إشارة جدول شɢل بيانية بقراءة أ- (1
.
]
−∞; ln(2 −

√
3)
[
∪
]
ln(2 +

√
3);+∞[

ʄعڴ معرفة h الدالة أن استɴتج ب-

مطلوȋة- الٔڈايات -قيم . h الدالة Ȗغ؈فات جدول شɢل ثم h′
(x)احسب (2

. h الدالة منحۚܢ نفسالمعلم ʏࢭ ارسم (3

محمد رȌعية بن الأستاذ
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